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Απειροστικός Λογισµός ΙΙ - Εαρινό 2025

Σειρές Συναρτήσεων - Ασκήσεις

΄Ασκηση 1

∆ίνεται η σειρά συναρτήσεων
∑∞

n=1
1

n1+ϵx2 , όπου ϵ είναι ϑετική σταθερή.

(i) ∆είξτε ότι η σειρά συγκλίνει για κάθε x ∈ R \ {0}.

(ii) ∆είξτε ότι η σειρά συγκλίνει οµοιόµορφα στο [c,∞) για κάθε c > 0.

΄Ασκηση 2

Να γράψετε τις ακόλουθες συναρτήσεις σε µορφή δυναµοσειράς (σε κατάλληλο
υποδιάστηµα του πεδίου όρισµού τους):

(i) f(x) = x
1+3x2 ,

(ii) f(x) = arctan x.

΄Ασκηση 3

Εξετάστε ως προς την κατά σηµείο και την οµοιόµορφη σύγκλιση τη σειρά∑∞
n=1(1− x)2xn στο διάστηµα [0,1].

΄Ασκηση 4

Εξετάστε ως προς την κατά σηµείο και την οµοιόµορφη σύγκλιση τη σειρά∑∞
n=1

1
(x+n)(x+n+1)

στο διάστηµα [0, c] για κάθε c > 0.

1


